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Regras Derivadas
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Informacoes Gerais

Regras derivadas s3o sequéncias “auto-contidas” de aplica¢des das
regras basicas de inferéncia (DN).

m S3o “atalhos” na descricdo de provas, evitando repeticdes de passos.

Nao ha impedimentos para o uso ou mesmo criacdo de regras
derivadas, mas é necessario prova-las.

m Algumas regras derivadas sdo t3o conhecidas quanto as regras basicas.
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Regras Derivadas
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Modus Tollens

— -
Modus Tollens (mt): w

—¢
1.p—=gq premissa
2. q premissa
3. [p] suposicio
31 ¢ e—1,3
32. 1 abs 2, 3.1
4. =p raa 3, 3.2
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Regras Derivadas
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Principio do Terceiro Excluido

Principio do Terceiro Excluido (pte):

L [=(pV-p)]
1.1. [p]

1.1.1. pV—p
1.1.2. L

1.2, —p

13. pV-p
1.4, L

2. pV-p
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suposicao

suposi¢ao
1V 11
abs1,1.1.1
rra 1.1, 1.1.2
1V 1.2

abs 1,1.3
raa 1, 1.4
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Regras Derivadas
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Regra de Resolugao 1

Regra de Resolug¢do 1 (res;): oV wl/f ¢
1. pVvgqg premissa
2. —p premissa
3. [d] suposicao
3.1. [p] suposicdo
3.1.1. 1L abs 2, 3.1
3.2. [q] suposi¢do
321. 1 abs 3, 3.2
33. L evl1, 31 311,32 321
4. g raa 3,3.3
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Regras Derivadas
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Regra de Resolugao 2

Regra de Resolugdo 2 (ress): oVY "oV X

YV X
1. pVvgqg premissa
2. .pVr premissa
3. [p] suposicdo
3.1. r res; 2, 3
32. qVr Vv 3.1
4. [q] suposi¢do
41. qVr VvV 4
5 qVr evl, 3,324 41
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Equivaléncias Populares
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Informacoes Gerais

m Duas férmulas ¢ e v para as quais vale ¢ F 1) assim como 1 - ¢ sao
ditas equivalentes (segundo prova).

m Para provar uma equivaléncia ¢ 4 1) é necessério provar tanto a
“ida" ¢ F 1 quanto a “volta” ¥ - ¢.

m Assim como as regras derivadas, algumas equivaléncias s3o populares
pelo seu uso frequente em provas.

m S30 apresentadas a seguir algumas dessas equivaléncias, e a prova da
ida de cada uma delas. E sugerido como exercicio provar cada volta.
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Contraposicao

Equivaléncias Populares
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Contraposigdo (¢p): ¢ — 1 4+ ) — ¢

1. p—gq premissa
2. [q] suposicdo
2.1. [p] suposicdo
211 ¢ e— 1,21
212, 1L abs 2,2.1.1
22. —p rra 2.1, 2.1.2
3. nq = —p 1— 2,22
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* Usando modus tollens

1.p—gq premissa
2. [q] suposi¢ao
2.1. —p mt 1, 2
3. g — —p 1 — 3.1, 2.1
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Equivaléncias Populares
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Leis de (Augustus) De Morgan: —¢ V =) =+ =(¢p A 1)

De Morgan (dm): —pV =g 4F =(p A q)

1. =pV g premissa
2. [pAdq] suposicio
2.1. [-p] suposi¢do
211. p eN?2
21.2. 1L abs 2.1, 2.1.1
2.2, [q] suposi¢cdo
221. ¢q eN?2
222, L abs 2.2,2.2.1
23. 1 ev1,2.1,2.1.2,2.2,2.2.2
3. =(pAgq) rra 2, 2.3
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Equivaléncias Populares
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Leis de (Augustus) De Morgan: —¢ A =) = =(¢ V 1)

De Morgan (dm): =p A =g - =(p V q)

1. =p A —q premissa
2. [pVdq| suposicio
2.1. [p] suposi¢do
2.1.1. —p eNl
21.2. 1L abs 2.1, 2.1.1
2.2. [q] suposi¢cdo
2.2.1. —q eNl
222, L abs 2.2,2.2.1
23. 1 ev1,2.1,2.1.2,2.2,2.2.2
3. =(pVyq) rra 2, 2.3
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Equivaléncias Populares
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Equivaléncia implicagao-disjuncao ¢ V¢ = ¢ — ¢

Equivaléncia implicagdo-disjun¢do (eid): -pV ¢ 4+p —¢q

1. .pVg premissa
2. [p] suposi¢cao
2.1. ¢q resy 1, 2
3. p—q 1 —2,2.1
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Equivaléncias Populares
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Propriedade distributiva, conjuncao sobre disjuncao

Distribuicdo de conjugdo sobre disjungdo: p A (gVr) - (pAq)V (pAr)

L.pA(gVr) premissa
2. p eNl
3. (gVvr) enl
4. [q] suposicio
41. pAgq 1AN2,4
42. (pANq)V(pAT) iVv4.l
5. [r] suposicao
51. pAT iN2,5
52. (pAq)V(pAT) iVv5.1

6. (pAq)V(pAT) eV3,4,42/552
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Equivaléncias Populares

0O00000e

Propriedade distributiva, disjuncao sobre conjuncao

Distribui¢do de disjun¢do sobre conjun¢do: pV (g AT) - (pVg) A(pVr)

1.pV(gAr) premissa
2. [p] suposicio
21. pVgq 1V 2
22. pVr 1V 2
23. (pvVgA(pVT) iN21,2.2
3. [q A7) suposicdo
3.1. ¢ eN3
32.r eN3
33. pVyg 1V 3.1
34. pVr 1V 3.2
35. (pVg A(pVr) 1N3.3,3.4

4. (pVg AN(pVr) eVv1,2,23,3,3.5
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