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Introdugdo
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Definicao

m Deducdo Natural (DN) é um sistema dedutivo usado para construir
provas légicas formais

m E definido por um conjunto de regras de inferéncia

m A aplicagdo dessas regras sobre um conjunto de premissas leva a uma
conclusdo

m Notacio: ¢1,¢0, - , ¢, F
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Introdugdo
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Regra de Inferéncia (RI)

m E a descricdo de uma relacdo logicamente valida entre premissas e
conclusoes

m Numa prova formal, cada aplicacdo das Rls deve ser um passo na
direcao da conclusdo desejada

m Dicas para aplicagdo de Rls (para evitar erros comuns)

m As premissas da Rl devem corresponder, coincidir, combinar com as
proposi¢des sobre as quais a regra serd aplicada

m A conclusido da Rl deve corresponder, coincidir, combinar com a
proposicao resultante da aplicacdo da regra

m Sempre indique a que proposicdes a regra é aplicada
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Regras Basicas
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Regras para conjuncao

m Introdugdo do A (iN):

m Eliminagdo do A (eA): — .

pNY PN
¢ G

m Intuicdo: afimar “o céu é verde” junto com “vacas voam" é
equivalente a afirmar “o céu é verde e vacas voam”
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Regras Basicas
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Exemplo de uso: regras para conjun¢ao

Prove que: pAg,rFqgATr

1 pAgq premissa
2 r premissa
3 ¢ el

4 gAr iIN2,3
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Regras Basicas
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Regras para dupla negacao

m Introdu¢do da dupla negagdo (i——): qb(ﬁ
L . _ ¢
m Eliminacdo da dupla nega¢do (e——): 7

m Intuicdo: afirmar “quero passar em légica” é equivalente a afirmar
“ndo quero ndo passar em légica”
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Regras Basicas
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Exemplo de uso: regras para dupla negacao

Prove que: p,—~—(gAr)E——pATr

1 p premissa
2 —=(gATr) premissa
3 —p -1

4 qgAr e——2

5 r eNd

6 —-—pAT iN3,5
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Regras Basicas
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Teste seus conhecimentos

Prove que: (pAg) Ar,s Atk sA—-—g

1 (pAg) AT premissa
2 sAt premissa
3 pAg eNl

4 q eN3

5 -—¢q 14

6 s en?2

7 sA—-q 1N D, 6
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Regras Basicas
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Eliminagcdo da implicagdo (e —)

¢ P—=9
(8

m Intuicdo: afirmar “se vacas voassem, haveriam rebanhos aéreos” junto
com ‘vacas voam", permite concluir que "“ha rebanhos aéreos”.

m Também conhecido pelo nome em latim: modus ponens
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Regras Basicas
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Exemplo de uso: eliminacdo da implicacao

Prove que: -pA g, pAg—>rV-pkrV-p

1 -pAgq premissa
2 —pAg—rV-p premissa

3 rv-p e—1,2
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Regras Basicas
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Exemplo de uso: eliminagdo da implicagdo (2)

Prove que: p — (¢ = 7),p = ¢q,pFr

1 p—=>(g—r) premissa
2 p—gq premissa
3 p premissa
4 qg—r e— 1,3
5 ¢ e— 2,3
6 r e—>4,5
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Suposi¢des
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Introdugdo da implicagdo (i —)

(4]

o=
m Intuicdo: se a suposicdo de que ‘“vacas voam" permite afirmar que

“ha rebanhos aéreos”, é possivel concluir que “se vacas voassem,
haveriam rebanhos aéreos”.
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Suposi¢des
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Suposicoes e Sub-universos

m Ao fazer uma suposicdo, é criado um “sub-universo”, dentro do
“universo” atual

m As proposi¢des do universo atual continuam vélidas no sub-universo

m No sub-universo o que foi suposto é tido como uma proposicdo valida
qualquer

m As proposicGes obtidas no sub-universo dependem da suposicido feita,
entdo ndo s3do vilidas fora do sub-universo

s

m E possivel criar um sub-universo dentro de outro ja existente
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Suposi¢des
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Exemplo de uso: Introducao da implicacao

Prove que: p — (¢ > r)FpAg—r

1 p—(¢g—r) premissa

2 [pAq] suposicdo
21 p eNn2

22 qg—r e—1,2.1
23 ¢ eN?2

24 r e— 22,23
3 PAGg—T 1— 2,24
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Suposi¢des
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Exemplo de uso: Introducao da implicacao

Prove que: pAq—rkFp—(¢—T)

1 pAqg—T premissa

2 [p] suposiciao

2.1 [q] suposicdo
211 pAg 1AN2,2.1
212 r e—1,2.1.1
22 g7 i —2.1,2.1.2
3 p—(¢g—r) 12,22
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Suposi¢des
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Teste seus conhecimentos

Prove que: p > qkFpAr —qgAr

I p—yq
2 [pAr]
21 »p
22 r
23 ¢
24 qAr

3 PAT = qgAT
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Regras para disjungdo
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Introducao do V

m Introdugdo do V (iV): T —

® Intuicdo: acreditar que “o céu é verde” permite afirmar que “o céu é
verde e/ou vacas voam" .

m Ou seja, espera-se que ao menos uma das alternativas seja verdade.

Douglas O. Cardoso CEFET-RJ Petrépolis

Proposicional e Dedugdo Natural



Regras para disjungdo
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Exemplo de uso: introdu¢ao do Vv

Prove que: p,—qt (¢ Vp)V —r.

1.p premissa
2. q premissa
3. qVp AVAN
4. (qVp)V-r iV 3

Douglas O. Cardoso CEFET-RJ Petrépolis

Légica Proposicional e Dedugdo Natural 23/34



Regras para disjungdo
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Eliminacdo do V: intuicao

Digamos que eu acredite que “vacas e/ou ovelhas voam”.

Ou seja, pelo menos um desses voa, mas eu ndo sei qual.

m Ao supor que “vacas voam”, posso concluir que “ha rebanhos aéreos”.
m Se eu supor que “ovelhas voam”, chego a mesma conclus3o.
m Ent3o, sem supor nada, posso afirmar que “ha rebanhos aéreos”.

m S6 ndo sei se sdo rebanhos de ovelhas ou vacas.
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Regras para disjungdo
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Eliminagdo do V (eV)

VY X X
X

m O uso dessa regra se dd em 4 passos:

1. E identificada a disjuncdo que serad a base da eliminagao;
2. Pela suposicdo de um operando da disjuncdo, é concluido um certo fato;
3. Pela suposicdo do outro operando, é obtida a mesma conclus3o;

4. Ent3o, é inferida como fato a conclusdo de ambas suposicdes.

m Lembre-se: n3o misture as suposicoes; sdo sub-universos distintos!

Douglas O. Cardoso CEFET-RJ Petrépolis

onal e Dedug3do Natural



Regras para disjungdo
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Exemplo de uso: eliminagao do Vv

Prove que: ¢q > rFpVg—pVr

l.g—r premissa

2. [pVvydq suposi¢do
2.1. [p] suposicao
21.1. pvr iV 2.1
2.2. [q] suposicao
221, r e— 1,22
222 pVr v 2.2.1
23. pVr ev2,21,211,22, 222
3.pVg—pVr 1— 2,23
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Regras para disjungdo
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Teste seus conhecimentos

Prove que: (pVq)Vr—-pV(gVvr) L.

! “¢ 4 " indica a realizagdo de duas provas: ¢ - e ¢ I ¢.
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Contradigdes
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Nocoes basicas

m Uma contradi¢do é a conclusdo de qualquer combinacdo de premissas
contrarias uma a outra.

m Contradi¢cdes também s3o conhecidas como Absurdos.

m O simbolo usado para representar uma contradicdo é L.
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Contradigdes

O®0000

Regra do Absurdo

m Absurdo (abs):

m Intuicdo: afirmar “hoje vai chover” logo apds “hoje ndo vai chover”;
contraditério, n3o?

m Esta regra também é conhecida como “elimina¢do da negacdo”.
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Contradigdes
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Reducao ao Absurdo

m Redugdo ao Absurdo (raa): ”

m Intuicdo: se a suposicdo de que “vacas voam” leva a conclusao
absurda de que “1=2", é natural ent3o inferir que "vacas nao voam”.

m Esta regra também é conhecida como “introducdo da negacdo”.
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Contradigdes
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Exemplo de uso: Absurdo, Reducao ao Absurdo

Prove que: —p — ¢q,—p — —q F p.

1. =p—q premissa
2. =p— —q premissa
3. [-p] suposi¢do
3.1. ¢q e—3,1
3.2. —q e — 3, 2
33. L1 abs 3.1, 3.2
4. p raa 3, 3.3
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Contradigdes
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Exemplo de uso: Absurdo, Redu¢do ao Absurdo (2)

Prove que: p — —p F —p.

1. p——p premissa
2. [p] suposicao
2.1, —p e—1,2
22. L abs 2, 2.1
3. p raa 2, 2.2
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Contradigdes
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Teste seus conhecimentos

Prove que: pA—q — r,—r,pF q.
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